
4. Baza i dimenzije

(4.01) Baza
Linearno nezavisan skup koji generǐse vektorski prostor V zovemo baza za V . �

(4.02) Karakterizacija baze
Neka je V podprostor od Rm, i neka je B = {b1, b2, ..., bn} ⊆ V . Sljedeće tvrdnje su ekvivalentne.

• B je baza za V .
• B je najmanji skup koji generǐse V .
• B je najveći linearno nezavisan podskup iz V . �

(4.03) Dimenzija
Dimenzija vektorskog prostora V je definisana sa

dimV = broj vektora u bilo kojoj bazi od V
= broj vektora u najmanjem skupu koji generǐse V
= broj vektora u najvećem nezavisnom podskupu iz V . �

(4.04) Dimenzije podprostora
Za vektorske prostore M i N takve da M⊆ N , sljedeće tvrdnje su tačne.

• dimM≤ dimN .
• Ako je dimM = dimN , tada je M = N . �

(4.05) Fundamentalni podprostori - dimenzija i baze
Za m× n matricu realnih brojeva takvu da rang(A) = r,

• dim im(A) = r,
• dim ker(A) = n− r,
• dim im(A>) = r,
• dim ker(A>) = m− r.

Neka je P nesingularna matrica takva da je PA = U, gdje je U u red ešelon obliku, i neka je H
skup od hi-ova koji se pojavljuju u opštem rješenju homogenog sistema Ax = 0.
• Osnovne kolone u A formiraju bazu za im(A).
• Nenula redovi od U formiraju bazu za im(A>).
• Skup H je baza za ker(A).
• Zadnjih m− r redova od P formira bazu za ker(A>).

Za matricu sa kompleksnim vrijednostima, tvrdnje iznad ostaju tačne ako A> zamjenimo sa A∗. �

(4.06) Slika plus jezgro teorem
• dim im(A) + dim ker(A) = n za sve m× n matrice. �

(4.07) Rang i povezanost
Neka je Γ graf koji sadrži m vrhova. Ako je Γ neorjentisan, proizvoljno dodjeljivanje strelica na

ivice grafa napravit će od Γ-e orjentisan graf, i neka je E matrica incidencije dobijenog orjentisanog
grafa.
• Γ je povezan graf ako i samo ako rang(E) = m− 1. �

(4.08) Dimenzija sume
Ako su X i Y podprostori vektorskog prostora V , tada

dim(X + Y) = dimX + dimY − dim(X ∩ Y).

�



(ova stranica je ostavljena prazna)
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